10.

Vannak-e olyan egészszamok, amelyek kielégikitnvatkes egyenletet?
X2+ X =V + Py 4y
Szab6 Magda, Szabadka

Hatarozzuk meg az adott egyenletrendszer meggtldavalés szamok halmazan!
Xl7 + yl7 =1
X19 + y19 =Xy
Szab6 Magda, Szabadka

Egy teherautd kilométer szamlaléja meghibasodotrt a harmas szamjegyrotosre
valt, kihagyva a négyes szadmjegyet. Ha a hibasmiéter szamlalo 002011-et mutat,
akkor hany kilométert tett meg a teherauto a valbaa?

Kéntor Sandorné, Debrecen

Egy kosarban csak alma és korte van, ugy, hokyrigk szama tobb mint az almaké.
Ezutan Ujabb almakat rakunk a kosarba, egészeng,addig a kosarban I|év
gyumolcsoknek csak az egyharmada lesz korte. Majgabarackot rakunk a kosarba
mindaddig, amig a kosarban tegyimolcstknek az egyottdde lesz kérte. Ezutan Gjabb
korték berakadsaval megduplazzuk a kosérbam leirték szadmat. A kosarban tev
gyumolcsoknek hanyadrésze lesz ekkor korte?

Kéantor Sandorné, Debrecen

A Meseséatorban arany fityingekért és ezist kdthatrt lehet hangszereket vasarolni. Egy
fityingért 100 fabatkat adnak, egy kortemuzsika igedontosan X fabatkat ér. 9
kortemuzsika egydtt tobbet ér mint 11 fitying ésvdsebbet mint 12 fitying. 13
koértemuzsika egyiitt tébbet ér 15 fityingnél és lealdbet ér 16 fityingnél. Pontosan hany
fityinget ér a kdrtemuzsika?

Peics Hajnalka, Szabadka

Egy egyetemista megirt mar néhany tesztet, ésodad megirasa @t szamolgat: Ha az
utolsét 97 irom, akkor az atlagom 90 pont lesz;dak 73 pontra sikertl, akkor is 87 pont
lesz az atlagom. Hany tesztet irt eddig az egystafi

Katz Sandor, Bonyhad

Egy téglalap pontosra oldalainak mértékszamgedyi szadmok. A kerllet és a terllet
meértékszamanak 6sszege 2011. Mekkora a téglalidptes?
Katz Sandor, Bonyhad

Allapitsuk meg az A:x+1— /x2+i2 kifejezés legkisebb és legnagyobb értékét,
X X

ha x pozitiv valos szam.
Katz Sandor, Bonyhad

Oldjuk meg & = x> —22x+40 egyenletet a pozitiv egész szamok halmazan.
Olah Gyorgy, Komarom

Legyen c atfogoju deréksablgaromszégnek nagyobbik befogdja a, a kisebb b.
<1 (2)

Bizonyitsuk be, hogyg— < +

a+
2
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Olah Gyorgy, Komarom
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Kovacs Béla, Szatmarnémeti

3
Oldjuk meg a valos szamok halmazan a kovétkgyenletet:x® +(2 X 1) =
X —

Oldjuk meg a valés szamok halmazan a kovétkgyenletet:

X x2 x4 1 1
X + + + ==-=
X=1 x2_-x+1 x*-x3+2x%-2x+1 7 6

Kovacs Béla, Szatmarnémeti

x0 R\{kl—T|kDZ}
Mennyiaz (5 + 3tgx)2 + (5 —3ctgx)2 leghib érteke, amikor 2 .
Kovacs Béla, Szatmarnémeti

Egy tablara felirtuk az 1, 2, 3, . . . 28 isakat. Egy-egy alkalommal letorlink két a és
b szamot, s helyettik felirjuk az ab + 2a + 2B szamot. Ezt ismételve 27-szer, csak
egy szam fog maradni. Melyik ez a szam?

Kovéacs Béla, Szatmarnémeti

O_Idjuk meg a kovetkézegyenletrendszert, egyenletéklallo egyenletrendszert, ahol
X ¥:2 egész szamok &8 pozitiv primszam!

y. . Z2_
k+Z+=—=
Y 5" 5 p’
X+2ply+z=2p,
X+y+plz=4p

Biré Balint, Eger

Oldjuk meg azx —10)[{x - 5) [{x + 3) [{x + 6) = 2x* + 2x*> —60x egyenletet, ha* egész
szam!
Bir6 Balint, Eger

2 2
) XY 5202
XY szamokrél tudjuk, hogyt ~ Y és*Y =1 Bizonyitsd be, hogy X~ Y !
Balazsi Borbala, Beregszasz

Legyenek a, b, ¢ pozitiv szamok. Igazoljuk,yhog
27(a+b+c)(ab+bc+ca)< 27abc+8(a+ b +c)’
Dalya Pal Péter, Szeged

Ha haromszog oldalaira érvényes az alabbi zefisggés: 8-0=Db-c20  akkor
igazoljuk, hogy a nagysag szerinti koz&€ggdg nem nagyobb mint 60°!
Szab6 Magda, Szabadka



20. A konvex sokszdg atldéinak metszéspontja azr8. gz ASB haromszog tertlete 4 cm2
mig a CDS haromszognek 9 cm2 . Mennyi lehet az ABE€Qyszdg minimalis tertlete és
ekkor milyen alaku a négysz6g?

Szab6 Magda, Szabadka

21. Egy ABC haromszogben AB = 5, AC = 6, BC = 7h&omszdg kordlirt korén vegyuk
fel azt a D pontot, amelyre az AD egyenes a BAEzogfeledje. Hatarozza meg az AD
és CD szakaszok hosszanak az aranyat!

Kéntor Sandorné, Debrecen

C

22. Az ABC haromszogben legyen H a BC oldal C-hez
kozelebbi harmadolé pontja, N pedig az AB oldal &-h
kozelebbi negyedél pontja. Az AH és CN szakaszok
metszéspontja M.

a) Milyen aranyban osztja az M pont az AH és CN, ] I i Y
szakaszokat?
b) Hanyad része az ABC haromszdg tertletének a HMél/szog tertlete?
Katz Sandor, Bonyhad

23. Az ABC derékszod haromszog befogbéiBC=a, és CA=b.A haromszbgben
megrajzoljuk az AB=C atfog6hoz tartozé magassagot, ez az atfogD gontban
metszi. Ezutan a ACD haromszogbe olyali terileti négyzetet rajzolunk, amelynek
egyik csucsa (D pont, tobbi cstcsa e ACD haromszog oldalain van, majd BCD

haromszogbe rajzolunk eif; teriileti négyzetet, amelynek egyik cstcsa ismD aont,
tobbi cstcsa ¢BCD haromszog oldalain van. Koéssuk 0Ossze aibkelmegrajzolt
négyzeteknek azokat az egymastol legtavolabbi esiuesnelyek kézil az egyik «ABC
haromszogBC befogéjan, a masik aAB atfogén van, ez az egyenesC® szakaszt

olyan M pontban metszi, amelyglD :C—kD, ahol K pozitiv egész szam.

(a+b)*

k2

Bizonyitsuk be, hogy, +t, = !

Bir6 Balint, Eger

24. Az O kozéppontPA =1 sugari korben kijeloljiik a negyedkdrnél kisebb #Bt, tehat

AOB; <90° a; AB iv belsejében kijeldljik a C és D pontokity, hogy@C =BD és
ezen iveknek nincs kdz6s pontja. Meghlzzuk az ékett B-ben, C-ben és D-ben.

Ezeknek az OA  félegyenesig terfjedszakaszaik legyenek rendr& % 8,
& (&, gy

Bizonyitando, hogy a2 " ©2 " & hanyados értéke fiiggetlen a C és D pontok helyének
valasztasatol!
Kiss Sandor, Nyiregyhaza
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Igazoljuk, hogy deréksztidnpdromszogben érvényes a kdvetkegyenbtlenség:
re - 3-8

ss+§ 5

ahol %' 3 a befogokhoz tartozé sulyvonalak hosszat, r padigiromszégbe irhatd kor
sugarat jeloli.
Pintér Ferenc, Nagykanizsa

ABCD egy olyan konvex négyszdg, amelybe('mczlat3 ) oldal feledmemlegese atmegy az

(AB) oldal feledpontjan. D-ben az AD-re, C-ben a BC-re huzott dlegresek M-ben

metszik egymast. Bizonyitsuk be, hoMlAMC = MBLMD,
Olosz Ferenc, Szatmarnémeti

Jelblje a, b és ¢ egy haromszdg oldalainakZadsmig R a korulirt és r beirt kérének
sugarat. Ha n egy 1-nél nagyobb pozitiv egészpigdz hogy
2
na’ - (b-c) b’ -(a-c) e’ -(a-b) Z(EJn
r]a.2 2

nb nc? R

Dalya Pal Péter, Szeged

Van-e olyan 4020 természetes szamot tartalmBabh@lmaz, amelynek minden 2011
elemet tartalmazé részhalmazaban az elemek ¢sseegeszthaté 2011-gyel!
Szab6 Magda, Szabadka

Legyenek m és n olyan pozitiv egész szamok|yatneelativ primek, é4<m<n is
teljesul. Bizonyitsa be, hogy- eldallithato (véges sok) kilonb&zorzstort 6sszegeként!
n

(A torzstort olyan tértszam, amelynek szamlal6jadvedje 1-nél nagyobb természetes
szam.)
Kéantor Sandor, Debrecen

Ha az 1116, 1474 és 2011 szamokat az azordssdammal osztjuk, akkor a maradék is
azonos r szam lesz. Add meg az 0sszes harothggmot, amelyeket ugyanezzel a d
szammal osztva ugyanezt az r maradékot kapjuk!

Katz Sandor, Bonyhad

Bizonyitsd be, hogy az alabbi sorozatok mindegen végtelen sok dsszetett szam van!
a)22+1, 4*+1, 6*+1, 8°+1, ..
b)4* +1, 14°+1, 24° +1, 34°+1,...
Balazsi Borbala, Beregszasz

32. Legyen p egy primszam. Igazoljuk, hogy mindenegész szam esetén léteznek olyan

3 3 3 - AN
X, y,  pozitiv egész szamok, amelyelre" Y +Z =P +3Xyz
Dalya Pal Péter, Szeged



