Az Arany János programban részt vevő iskolák matematika versenye, 2005.

Megoldás- vázlatok /10. osztály/
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 ekkor egyenletünk 
[image: image2.wmf].

0

12

2

=

-

+

a

a

 Ennek gyökei 3 és -4, ezek közül csak a 3 felel meg, amiből 
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 Ezek az értékek ki is elégítik eredeti egyenletünket.

2. Legyen az egyik szám x. ekkor a másik 256-x. Feltehetjük, hogy 256-x>x. Ekkor 8x+13=256-x, amiből x=27. Tehát a keresett számok 27 és 229, s ezek megfelelnek a feladat feltételeinek. 

3. Nem lehet, hiszen páratlan szám négyzete is páratlan, így a befogók négyzetösszege páros, az átfogó nem lehet páratlan.

4. Hogy két különböző valós gyök legyen, teljesülnie kell a D=36-12p>0, 3>p egyenlőtlenségnek. A két gyök különböző előjelű, ha 
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 negatív, azaz 0>p teljesül.

5. Legyen a trapéz magassága m, ekkor szára (2m+1), az alapon lévő merőleges vetülete (2m-1). Erre a derékszögű háromszögre felírva Pitagorasz tételét: 
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 amiből m=8 adódik. Így a trapéz szárai 17, hosszabbik alapja 15+12+15=42 cm, területe pedig 
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6. 
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 A számtani és a mértani közepek közötti egyenlőtlenséget használtuk. Kaptuk tehát, hogy a kifejezés legkisebb értéke 22, s ezt akkor veszi fel, ha a=11.

7. Tegyük fel, hogy léteznek ilyen egész számok, jelölje őket x-4, x-3, x-2,    x-1, x, x+1, x+2, x+3 és x+4. Ekkor teljesülnie kell a következő egyenlőségnek: 
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. Elvégezve a négyzetre emeléseket és rendezve 
[image: image9.wmf]0

40

2

=

-

x

x

 adódik. Ennek gyökei 0 és 40. A keresett számok tehát: -4, -3, -2, -1, 0, 1, 2, 3 és 4 vagy 36, 37, 38, 39, 40, 41, 42, 43 és 44, s ezek megfelelnek a feladat feltételeinek.
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